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Μεγιστοποίηση Κέρδους Μονοπωλίου 
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Ατελής Ανταγωνισμός 

• Υποθέτουμε αγορά για ένα αγαθό στην οποία δραστηριοποιούνται ν επιχειρήσεις 

• Οι καταναλωτές είναι πολλοί, η αθροιστική καμπύλη ζήτησης είναι φθίνουσα ως 
προς την τιμή και η αντίστροφη αθροιστική συνάρτηση ζήτησης προσδιορίζει την 
τιμή απορρόφησης της συνολικής παραγωγής των ν επιχειρήσεων. 

• Κάθε επιχείρηση επιδιώκει τη μεγιστοποίηση του κέρδους της δεδομένης της 
καμπύλης ζήτησης και της συνάρτησης κόστους της παραγωγής της. 

• Οι διάφορες περιπτώσεις ατελούς ανταγωνισμού προκύπτουν ανάλογα με την 
υπόθεση σχετικά με το ποιους παράγοντες θεωρεί μία επιχείρηση ότι παραμένουν 
σταθεροί ή σχετικά με το πώς αυτοί μεταβάλλονται όταν μία επιχείρηση λύνει το 
πρόβλημα απόφασής της που αφορά στη μεγιστοποίηση του κέρδους της. 
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Ταξινόμηση περιπτώσεων 
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• Cournot: δεδομένη η παραγωγή των άλλων επιχειρήσεων 

• Bertrand: δεδομένες οι τιμές προσφοράς των άλλων επιχειρήσεων 

• Stackelberg: μία από τις επιχειρήσεις (ηγέτης) δρα ως μονοπώλιο με δεδομένες 
όμως τις συναρτήσεις προσφοράς των άλλων (ακόλουθοι) οι οποίες όμως δρουν 
ανταγωνιστικά 

• Υποθετικές Μεταβολές: μεικτή κατάσταση στην οποία κάθε επιχείρηση κάνει 
υποθέσεις για την αντίδραση των άλλων στην προσφορά της 

• Καρτέλ: οι επιχειρήσει συνεννοούνται μεταξύ τους και δρώντας συνεργατικά 
μεγιστοποιούν από κοινού το κέρδος τους 

• Μονοπωλιακός ανταγωνισμός: κάθε επιχείρηση παράγει μία παραλλαγή του 
αγαθού για την οποία δρα μονοπωλιακά, όμως οι καταναλωτές μπορούν εύκολα 
να υποκαταστήσουν μία παραλλαγή του αγαθού με μία άλλη. 
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Καρτέλ – συνεργατική λύση 
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Cournot 
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Υποθετικές Μεταβολές 
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Υποθετικές Μεταβολές - παράδειγμα 
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Stackelberg 
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Μονοπωλιακός Ανταγωνισμός 
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Μοντέλο ηλεκτρικής αγοράς - 1 
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Μοντέλο ηλεκτρικής αγοράς - 2 
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Μοντέλο ηλεκτρικής αγοράς - 3 
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



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













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,
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,,,,,,,,
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SYSTEM ARITYCOMPLEMENT THE SOLVE








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Στο πλαίσιο αγοράς πετρελαϊκού προϊόντος, η συνάρτηση αθροιστικής ζήτησης έχει τη μορφή 

𝐷 𝑝 = 𝑎𝑝𝜀  με 𝑝 την τιμή του προϊόντος και 𝛼 > 0, 𝜀 < 0 γνωστές παράμετροι. Το προϊόν 

προσφέρεται από k ομοειδείς επιχειρήσεις η καθεμία των οποίων έχει συνάρτηση οριακού κόστους 

της μορφής 𝑀𝐶 𝑞 = 𝛽𝑞𝜁  όπου q η ποσότητα παραγωγής και 𝛽 > 0, 𝜁 > 0 γνωστές παράμετροι. 

1. Υπολογίστε την ποσότητα και την τιμή ισορροπίας στην περίπτωση που η αγορά είναι 

ανταγωνιστική, καθώς και την ποσότητα παραγωγής κάθε επιχείρησης. 

2. Εάν ο αριθμός των ομοειδών επιχειρήσεων μειωθεί στο μισό, ποιες θα είναι οι επιπτώσεις 

στην ποσότητα, στην τιμή ισορροπίας και στα πλεονάσματα καταναλωτή, παραγωγού και 

στο κοινωνικό πλεόνασμα; 

3. Έστω ότι οι k επιχειρήσεις συνεργάζονται μεταξύ τους σε καρτέλ. Ποια είναι η επίπτωση 

στην ποσότητα και στην τιμή ισορροπίας; 

4. Ίδιο ερώτημα για την περίπτωση ανταγωνισμού κατά Cournot. 

5. Συγκρίνατε και σχολιάσατε τα αποτελέσματα των ερωτήσεων 2,3 και 4 σχετικά με το 

επίπεδο των τιμών και την επίπτωση σε αυτές του αριθμού των επιχειρήσεων (k τείνοντας 

στο 1, k τείνοντας στο άπειρο). 

6. Το Κράτος φορολογεί τα κέρδη των επιχειρήσεων του ερωτήματος 3 με αναλογικό 

συντελεστή 𝜏𝑆  και ταυτόχρονα επιδοτεί την τιμή του προϊόντος με συντελεστή 𝜏𝐷 . Ποιες θα 

είναι οι επιπτώσεις στη συνάρτηση ζήτησης, στη συνάρτηση προσφοράς, στην ποσότητα, 

στην τιμή ισορροπίας και στα έσοδα και έξοδα του Κράτους; 

7. Το Κράτος προσδιορίζει τους συντελεστές φορολογίας και επιδότησης έτσι ώστε να έχει 

ισοσκελισμένο προϋπολογισμό για την παρέμβαση αυτή. Ποια θα είναι η σχέση μεταξύ των 

δύο αυτών συντελεστών και πώς καταστρώνεται το πρόβλημα της ισορροπίας; 

Σημ.:  

 Σε κάθε περίπτωση οι επιχειρήσεις παραμένουν απολύτως ομοειδείς. 

 Ζητούνται αναλυτικοί τύποι αποτελεσμάτων και σχολιασμός 

 Ο προσδιορισμός των επιπτώσεων θα υπολογισθεί ως λόγος τιμών και ποσοτήτων ως προς τα 

αποτελέσματα της ανταγωνιστικής αγοράς. Σχολιάσατε εάν οι λόγοι αυτοί θα είναι κατά 

περίπτωση μεγαλύτεροι ή μικρότεροι της μονάδας 

 Για τα πλεονάσματα υπολογίσατε απευθείας τη μεταβολή από την ανταγωνιστική αγορά 



Κατάστρωση 

15 

Συνάρτηση Αθροιστικής Ζήτησης 

𝑄 = 𝐷 𝑝 =  𝛼 𝑝𝜀     𝛼 > 0, 𝜀 < 0 

Συνάρτηση Οριακού Κόστος καθεμιάς Επιχείρησης 

𝑀𝐶 𝑞 =  𝛽 𝑞𝜁      𝛽 > 0, 𝜁 > 0 

Αριθμός απολύτως ομοειδών επιχειρήσεων: 𝑘 (δεδομένος) 

𝑄 =  𝑞

𝑘

1

= 𝑘 ∙ 𝑞 
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Κάθε επιχείρηση μεγιστοποιεί το κέρδος της θεωρώντας ότι δεν μπορεί να επηρεάσει την τιμή 

ισορροπίας: 

max
𝑞

   𝛫έ𝜌𝛿𝜊𝜍 =   𝑝 ∙ 𝑞 −  𝛽 𝑥𝜁
𝑞

0

𝑑𝑥 

𝜕𝛫έ𝜌𝛿𝜊𝜍

𝜕𝑞
= 0 ⇒  

𝜕 𝑝 ∙ 𝑞 

𝜕𝑞
=  𝛽 𝑞𝜁  ⇒ 𝑝 =  𝛽 𝑞𝜁  

𝛨 𝜊𝜋𝜊ί𝛼 𝜋𝜌𝜊𝜎𝛿𝜄𝜊𝜌ί𝜁𝜀𝜄 𝜏𝜂 𝜎𝜐𝜈ά𝜌𝜏𝜂𝜎𝜂 𝜋𝜌𝜊𝜎𝜑𝜊𝜌ά𝜍 𝜅𝛼𝜃𝜀𝜇𝜄ά𝜍 𝜀𝜋𝜄𝜒𝜀ί𝜌𝜂𝜎𝜂𝜍:  𝑞 = 𝑠 𝑝 =   
𝑝

𝛽
 

1
𝜁 

 

𝛰𝜋ό𝜏𝜀 𝜂 𝛼𝜃𝜌𝜊𝜄𝜎𝜏𝜄𝜅ή 𝜎𝜐𝜈ά𝜌𝜏𝜂𝜎𝜂 𝜋𝜌𝜊𝜎𝜑𝜊𝜌ά𝜍 𝜃𝛼 𝜀ί𝜈𝛼𝜄 ∶   𝑄 = 𝑆 𝑝 = 𝑘 ∙ 𝑠 𝑝 = 𝑘 ∙  
𝑝

𝛽
 

1
𝜁 

 

𝜅𝛼𝜄 𝜂 𝛼𝜈𝜏ί𝜎𝜏𝜌𝜊𝜑𝜂 𝜎𝜐𝜈ά𝜌𝜏𝜂𝜎𝜂 𝛼𝜃𝜌𝜊𝜄𝜎𝜏𝜄𝜅ή𝜍 𝜋𝜌𝜊𝜎𝜑𝜊𝜌ά𝜍 𝜀ί𝜈𝛼𝜄 ∶   𝑝 =  𝑆−1 𝑄 =  𝛽 ∙  
𝑄

𝑘
 
𝜁

 

Ό𝜇𝜔𝜍  𝑝 =  𝐷−1 𝑄  ⇒ 𝑝 =   
𝑄

𝛼
 

1
𝜀 

 

Ά𝜌𝛼 𝜏𝜊 𝑄 𝜐𝜋𝜊𝜆𝜊𝛾ί𝜁𝜀𝜏𝛼𝜄 𝛼𝜋ό 𝜏𝜂𝜈 𝜀𝜉ί𝜎𝜔𝜎𝜂:   𝑝 =   
𝑄

𝛼
 

1
𝜀 

=  𝛽 ∙  
𝑄

𝑘
 
𝜁
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Αποτελέσματα: 

𝛱𝛼𝜌𝛼𝛾𝜔𝛾ή:  𝑄 = 𝛼
1

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝛽
𝜀

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘
−𝜀∙𝜁

1−𝜀∙𝜁   𝜅𝛼𝜄 𝜅𝛼𝜃𝜀𝜇𝜄ά𝜍 𝜀𝜋𝜄𝜒𝜀ί𝜌𝜂𝜎𝜂𝜍  𝑞 = 𝛼
1

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝛽
𝜀

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘
−1

1−𝜀∙𝜁  

𝛵𝜄𝜇ή:   𝑝 =  𝛼
𝜁

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝛽
1

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘
−𝜁

1−𝜀∙𝜁  

𝛱𝜆𝜀ό𝜈𝛼𝜎𝜇𝛼 𝛫𝛼𝜏𝛼𝜈𝛼𝜆𝜔𝜏ή:  CS =   
𝑥

𝛼
 

1
𝜀 𝑄

0
𝑑𝑥 − 𝑝 ∙ 𝑄 

𝛱𝜆𝜀ό𝜈𝛼𝜎𝜇𝛼 𝛱𝛼𝜌𝛼𝛾𝜔𝛾𝜊ύ:  𝑃𝑆 =  − 𝛽 ∙  
𝑥

𝑘
 
𝜁

𝑑𝑥 + 
𝑄

0

𝑝 ∙ 𝑄 

𝛫𝜊𝜄𝜈𝜔𝜈𝜄𝜅ό 𝛱𝜆𝜀ό𝜈𝛼𝜎𝜇𝛼 ∶ 𝑆𝑆 = 𝐶𝑆 + 𝑃𝑆 =     
𝑥

𝛼
 

1
𝜀 𝑄

0

𝑑𝑥 −  𝛽 ∙  
𝑥

𝑘
 
𝜁

𝑑𝑥 
𝑄

0
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Νέος Αριθμός απολύτως ομοειδών επιχειρήσεων: 𝑘′ =
𝑘

2
 

𝛮έ𝛼 𝛱𝛼𝜌𝛼𝛾𝜔𝛾ή:  𝑄′ = 𝛼
1

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝛽
𝜀

1−𝜀∙𝜁 ∙  
𝑘

2
 

−𝜀∙𝜁
1−𝜀∙𝜁

= 2
𝜀∙𝜁

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑄 ⇒
𝑄′

𝑄
= 2

𝜀∙𝜁
1−𝜀∙𝜁 < 1 𝛾𝜄𝛼𝜏ί 

𝜀 ∙ 𝜁

1 − 𝜀 ∙ 𝜁

< 0 

  𝜅𝛼𝜄 𝜅𝛼𝜃𝜀𝜇𝜄ά𝜍 𝜀𝜋𝜄𝜒𝜀ί𝜌𝜂𝜎𝜂𝜍  𝑞 = 𝛼
1

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝛽
𝜀

1−𝜀∙𝜁 ∙  
𝑘

2
 

−1
1−𝜀∙𝜁

 

𝛮έ𝛼 𝛵𝜄𝜇ή:   𝑝′ =  𝛼
𝜁

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝛽
1

1−𝜀∙𝜁 ∙  
𝑘

2
 

−𝜁
1−𝜀∙𝜁

= 2
𝜁

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑝  ⇒  
𝑝′

𝑝
= 2

𝜁
1−𝜀∙𝜁 > 1 𝛾𝜄𝛼𝜏ί 

𝜁

1 − 𝜀 ∙ 𝜁
> 0 

Μεταβολή πλεονάσματος καταναλωτή 

𝛥𝐶𝑆 =  − 𝛼𝑥𝜀
𝑝 ′

𝑝

𝑑𝑥 =  −
𝛼

1 + 𝜀
  𝑝′ 1+𝜀 − 𝑝1+𝜀 < 0,   ∀𝜀 < 0 𝛼𝜑𝜊ύ 

𝑝′

𝑝
> 1 
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Μεταβολή πλεονάσματος παραγωγού 

𝛥𝑃𝑆 =    − 𝛽 ∙  
𝑥

𝑘
 
𝜁

𝑑𝑥 + 
𝑄′

0

𝑝′ ∙ 𝑄′ −  − 𝛽 ∙  
𝑥

𝑘
 
𝜁

𝑑𝑥 + 
𝑄

0

𝑝 ∙ 𝑄 = 

=

 
 
 
 
 
 
 

𝑝′ ∙ 𝑄′ − 𝛽𝑘

 
𝑄′

𝑘
  

𝜁+1

𝜁 + 1

 
 
 
 
 
 
 

−  𝑝 ∙ 𝑄 − 𝛽𝑘
 𝑄 𝑘  

𝜁+1

𝜁 + 1
 = 𝑝′ ∙ 𝑄′

𝜁

𝜁 + 1
− 𝑝 ∙ 𝑄

𝜁

𝜁 + 1
 

=  𝑝 ∙ 𝑄
𝜁

𝜁 + 1
 2

(1+𝜀)𝜁
1−𝜀∙𝜁 − 1  > 0 𝛼𝜈 1 + 𝜀 > 0, = 0 𝛼𝜈 1 + 𝜀 = 0, < 0 𝛼𝜈 1 + 𝜀 < 0 

Μεταβολή κοινωνικού πλεονάσματος 

𝛥𝑆𝑆 = 𝛥𝐶𝑆 + 𝛥𝑃𝑆 

= −
𝛼

1 + 𝜀
  𝑝′ 1+𝜀 − 𝑝1+𝜀 +  𝑝 ∙ 𝑄

𝜁

𝜁 + 1
 2

 1+𝜀 𝜁
1−𝜀∙𝜁 − 1  

= −
𝛼

1 + 𝜀
𝑝1+𝜀  2

(1+𝜀)𝜁
1−𝜀∙𝜁 − 1 +  𝑝 ∙ 𝑄

𝜁

𝜁 + 1
 2

 1+𝜀 𝜁
1−𝜀∙𝜁 − 1  

=  𝑝 ∙ 𝑄
−1 + 𝜀𝜁

 1 + 𝜀 ∙  1 + 𝜁 
 2

 1+𝜀 𝜁
1−𝜀∙𝜁 − 1  <   0   ∀𝜀 < 0 
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Μεγιστοποιείται το συνολικό κέρδος των επιχειρήσεων για να βρεθεί η ισορροπία: 

max
𝑄

   𝛫έ𝜌𝛿𝜊𝜍 =   𝑝 ∙ 𝑄 −  𝛽 ∙  
𝑥

𝑘
 
𝜁𝑄

0

𝑑𝑥 =  
𝑄

𝛼
 

1
𝜀 

∙ 𝑄 − 𝛽 ∙  
𝑥

𝑘
 
𝜁𝑄

0

𝑑𝑥 

𝜕𝛫έ𝜌𝛿𝜊𝜍

𝜕𝑄
= 0 ⇒   

1

𝜀
+ 1 𝛼

−1
𝜀 𝑄

1
𝜀 =  𝛽 ∙  

𝑄

𝑘
 
𝜁

 𝜋𝜊𝜐 𝜀𝜋𝜄𝜆ύ𝜀𝜏𝛼𝜄 𝜔𝜍 𝜋𝜌𝜊𝜍 𝑄 

Αποτελέσματα: 

𝛱𝛼𝜌𝛼𝛾𝜔𝛾ή:  𝑄𝜅𝛼𝜌𝜏𝜀𝜆 = 𝛼
1

1−𝜀∙𝜁 ∙  𝛽′ 
𝜀

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘
−𝜀∙𝜁

1−𝜀∙𝜁    

𝜅𝛼𝜄 𝜅𝛼𝜃𝜀𝜇𝜄ά𝜍 𝜀𝜋𝜄𝜒𝜀ί𝜌𝜂𝜎𝜂𝜍  𝑞 = 𝛼
1

1−𝜀∙𝜁 ∙  𝛽′ 
𝜀

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘
−1

1−𝜀∙𝜁           ό𝜋𝜊𝜐 𝛽′ =
𝜀

1 + 𝜀
𝛽 

𝛵𝜄𝜇ή:   𝑝𝜅𝛼𝜌𝜏𝜀𝜆 =  𝛼
𝜁

1−𝜀∙𝜁 ∙  𝛽′ 
1

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘
−𝜁

1−𝜀∙𝜁  

Ά𝜌𝛼   𝑄𝜅𝛼𝜌𝜏𝜀𝜆 = 𝑄𝛼𝜈𝜏𝛼𝛾 .  
𝜀

1 + 𝜀
 

𝜀
1−𝜀∙𝜁

  𝜏𝜊 𝜊𝜋𝜊ί𝜊 𝜊𝜌ί𝜁𝜀𝜏𝛼𝜄 𝜇ό𝜈𝜊 𝛾𝜄𝛼 1 + 𝜖 < 0  

𝜊𝜋ό𝜏𝜀 𝑄𝜅𝛼𝜌𝜏𝜀𝜆 < 𝑄𝛼𝜈𝜏𝛼𝛾 . 

𝜅𝛼𝜄    𝑝𝜅𝛼𝜌𝜏𝜀𝜆 = 𝑝𝛼𝜈𝜏𝛼𝛾 .  
𝜀

1 + 𝜀
 

1
1−𝜀∙𝜁

 

𝜊𝜋ό𝜏𝜀 𝑝𝜅𝛼𝜌𝜏𝜀𝜆 > 𝑝𝛼𝜈𝜏𝛼𝛾 . 
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Μεγιστοποιείται το κέρδος καθεμιάς επιχείρησης χωριστά και ταυτόχρονα για όλες τις 

επιχειρήσεις, η καθεμία εκ των οποίων θεωρώντας ως δεδομένες τις παραγωγές των άλλων 

επιχειρήσεων: 

max
𝑞

   𝛫έ𝜌𝛿𝜊𝜍 =   𝑝 ∙ 𝑞 −  𝛽 𝑥𝜁
𝑞

0

𝑑𝑥 =  
 𝑞𝑘1
𝛼
 

1
𝜀 

∙ 𝑞 −  𝛽 𝑥𝜁
𝑞

0

𝑑𝑥 

𝜕𝛫έ𝜌𝛿𝜊𝜍

𝜕𝑞
= 0 ⇒

1

𝜀
 
 𝑞𝑘1
𝛼
 

1
𝜀
−1

 
𝑞

𝛼
 +  

 𝑞𝑘1
𝛼
 

1
𝜀 

−  𝛽 𝑞𝜁 = 0 ⇒
1

𝜀
 
𝑘𝑞

𝛼
 

1
𝜀
−1

 
𝑞

𝛼
 +  

𝑘𝑞

𝛼
 

1
𝜀 

−  𝛽 𝑞𝜁

= 0 

Λαμβάνοντας υπόψη ότι  𝜕𝑞𝑖 𝜕𝑞𝑗 = 0  ∀𝑖 ≠ 𝑗 

Η τελευταία επιλυόμενη ως προς q προσδιορίζει την παραγωγή καθεμιάς επιχείρησης: 

𝑞 = 𝛼
1

1−𝜀∙𝜁 ∙  𝛽′ 
𝜀

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘
−1

1−𝜀∙𝜁           ό𝜋𝜊𝜐 𝛽′ =
𝜀𝑘

1 + 𝜀𝑘
𝛽 
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Αποτελέσματα: 

𝛱𝛼𝜌𝛼𝛾𝜔𝛾ή:  𝑄𝐶𝑜𝑢𝑟𝑛𝑜𝑡 = 𝛼
1

1−𝜀∙𝜁 ∙  𝛽′ 
𝜀

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘
−𝜀∙𝜁

1−𝜀∙𝜁    

𝛵𝜄𝜇ή:   𝑝𝐶𝑜𝑢𝑟𝑛𝑜𝑡 =  𝛼
𝜁

1−𝜀∙𝜁 ∙  𝛽′ 
1

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘
−𝜁

1−𝜀∙𝜁  

Ά𝜌𝛼   𝑄𝐶𝑜𝑢𝑟𝑛𝑜𝑡 = 𝑄𝛼𝜈𝜏𝛼𝛾 .  
𝜀𝑘

1 + 𝜀𝑘
 

𝜀
1−𝜀∙𝜁

  𝜏𝜊 𝜊𝜋𝜊ί𝜊 𝜊𝜌ί𝜁𝜀𝜏𝛼𝜄 𝜇ό𝜈𝜊 𝛾𝜄𝛼 1 + 𝜖 < 0  

𝜊𝜋ό𝜏𝜀 𝑄𝐶𝑜𝑢𝑟𝑛𝑜𝑡 < 𝑄𝛼𝜈𝜏𝛼𝛾 . 

𝜅𝛼𝜄    𝑝𝐶𝑜𝑢𝑟𝑛𝑜𝑡 = 𝑝𝛼𝜈𝜏𝛼𝛾 .  
𝜀𝑘

1 + 𝜀𝑘
 

1
1−𝜀∙𝜁

 

𝜊𝜋ό𝜏𝜀 𝑝𝐶𝑜𝑢𝑟𝑛𝑜𝑡 > 𝑝𝛼𝜈𝜏𝛼𝛾 . 
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 Παραγωγή Τιμή 

Ανταγωνισμός 𝑄 = 𝛼
1

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝛽
𝜀

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘
−𝜀∙𝜁

1−𝜀∙𝜁  𝑝 =  𝛼
𝜁

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝛽
1

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘
−𝜁

1−𝜀∙𝜁  

Καρτέλ 
𝑄 = 𝛼

1
1−𝜀∙𝜁 ∙  𝛽′ 

𝜀
1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘

−𝜀∙𝜁
1−𝜀∙𝜁  

ό𝜋𝜊𝜐 𝛽′ =
𝜀

1 + 𝜀
𝛽 

𝑝 =  𝛼
𝜁

1−𝜀∙𝜁 ∙  𝛽′ 
1

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘
−𝜁

1−𝜀∙𝜁  

ό𝜋𝜊𝜐 𝛽′ =
𝜀

1 + 𝜀
𝛽 

Cournot 
𝑄 = 𝛼

1
1−𝜀∙𝜁 ∙  𝛽′ 

𝜀
1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘

−𝜀∙𝜁
1−𝜀∙𝜁  

ό𝜋𝜊𝜐 𝛽′ =
𝜀𝑘

1 + 𝜀𝑘
𝛽 

𝑝 =  𝛼
𝜁

1−𝜀∙𝜁 ∙  𝛽′ 
1

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘
−𝜁

1−𝜀∙𝜁  

ό𝜋𝜊𝜐 𝛽′ =
𝜀𝑘

1 + 𝜀𝑘
𝛽 

 Όταν 𝑘 = 1 η ισορροπία Cournot ταυτίζεται με την ισορροπία Καρτέλ 

Όταν 𝑘 > 1 η ισορροπία Cournot αντιστοιχεί σε μεγαλύτερη ποσότητα παραγωγής και μικρότερη 

τιμή από την ισορροπία Καρτέλ, όμως σε μικρότερη ποσότητα παραγωγής και μεγαλύτερη τιμή από 

την ισορροπία ανταγωνισμού 

Όταν 𝑘 → ∞ 𝜏ό𝜏𝜀 lim𝑘→∞
𝜀𝑘

1+𝜀𝑘
= 1 οπότε 𝛽′ = 𝛽 και η ισορροπία Cournot ταυτίζεται με την 

ισορροπία ανταγωνισμού 
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Η συνάρτηση ζήτησης αλλάζει και γίνεται:  

𝑄 = 𝐷 𝑝 =  𝛼  𝑝 1 − 𝜏𝐷  
𝜀
    𝛼 > 0, 𝜀 < 0 𝜅𝛼𝜄 𝑝 = 𝐷−1 𝑄 =  

𝑄

𝛼
 

1 𝜀 1

1 − 𝜏𝐷
 

Μεγιστοποιείται το συνολικό κέρδος των επιχειρήσεων για να βρεθεί η ισορροπία: 

max
𝑄

   𝛫έ𝜌𝛿𝜊𝜍 =    𝑝 ∙ 𝑄 −  𝛽 ∙  
𝑥

𝑘
 
𝜁𝑄

0

𝑑𝑥   1 − 𝜏𝑆  

=   
𝑄

𝛼
 

1 𝜀 1

1 − 𝜏𝐷
∙ 𝑄 −  𝛽 ∙  

𝑥

𝑘
 
𝜁𝑄

0

𝑑𝑥  1 − 𝜏𝑆  

𝜕𝛫έ𝜌𝛿𝜊𝜍

𝜕𝑄
= 0 ⇒    

1

𝜀
+ 1 𝛼

−1
𝜀 𝑄

1
𝜀

1

1 − 𝜏𝐷
−  𝛽 ∙  

𝑄

𝑘
 
𝜁

  1 − 𝜏𝑆 = 0 𝜋𝜊𝜐 𝜀𝜋𝜄𝜆ύ𝜀𝜏𝛼𝜄 𝜔𝜍 𝜋𝜌𝜊𝜍 𝑄 
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Αποτελέσματα: 

𝛱𝛼𝜌𝛼𝛾𝜔𝛾ή:  𝑄𝜅𝛼𝜌𝜏𝜀𝜆 ,𝜑𝜊𝜌𝜊𝜆 . = 𝛼
1

1−𝜀∙𝜁 ∙  𝛽′ 
𝜀

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘
−𝜀∙𝜁

1−𝜀∙𝜁  ∙  1 − 𝜏𝐷 
𝜀

1−𝜀∙𝜁   ό𝜋𝜊𝜐 𝛽′ =
𝜀

1 + 𝜀
𝛽  

  1 − 𝜏𝐷 
𝜀

1−𝜀∙𝜁 > 1 𝜊𝜋ό𝜏𝜀 𝑄𝜅𝛼𝜌𝜏𝜀𝜆 ,𝜑𝜊𝜌𝜊𝜆 . > 𝑄𝜅𝛼𝜌𝜏𝜀𝜆  

𝛵𝜄𝜇ή:   𝑝𝜅𝛼𝜌𝜏𝜀𝜆 ,𝜑𝜊𝜌𝜊𝜆 . =  𝛼
𝜁

1−𝜀∙𝜁 ∙  𝛽′ 
1

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘
−𝜁

1−𝜀∙𝜁 ∙  1 − 𝜏𝐷 
𝜀𝜁

1−𝜀∙𝜁  

 1 − 𝜏𝐷 
𝜀𝜁

1−𝜀∙𝜁 > 1 𝜊𝜋ό𝜏𝜀 𝑝𝜅𝛼𝜌𝜏𝜀𝜆 ,𝜑𝜊𝜌𝜊𝜆 . > 𝑝𝜅𝛼𝜌𝜏𝜀𝜆  

𝛫έ𝜌𝛿𝜂 𝜋𝜌𝜊 𝜑ό𝜌𝜔𝜈: 𝛼
1+𝜁

1−𝜀∙𝜁 ∙  𝛽′ 
1+𝜀

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘
−𝜁 ∙ 1+𝜀 

1−𝜀∙𝜁  ∙  1 − 𝜏𝐷 
𝜀

1−𝜀∙𝜁 ∙
𝜀 ∙ 𝜁 − 1

𝜀 ∙  1 + 𝜁 
 

𝛫έ𝜌𝛿𝜂 𝜇𝜀𝜏ά 𝜑ό𝜌𝜔𝜈: 𝛼
1+𝜁

1−𝜀∙𝜁 ∙  𝛽′ 
1+𝜀

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘
−𝜁∙ 1+𝜀 

1−𝜀∙𝜁  ∙  1 − 𝜏𝐷 
𝜀

1−𝜀∙𝜁 ∙
𝜀 ∙ 𝜁 − 1

𝜀 ∙  1 + 𝜁 
 1 − 𝜏𝑆  

𝛱𝜌𝜊ϋ𝜋𝜊𝜆𝜊𝛾𝜄𝜎𝜇ό𝜍 𝛫𝜌ά𝜏𝜊𝜐𝜍:  

𝛼
1+𝜁

1−𝜀∙𝜁 ∙  𝛽′ 
1+𝜀

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝑘
−𝜁∙ 1+𝜀 

1−𝜀∙𝜁  ∙  1 − 𝜏𝐷 
𝜀

1−𝜀∙𝜁 ∙  
𝜀 ∙ 𝜁 − 1

𝜀 ∙  1 + 𝜁 
𝜏𝑆 −  1 − 𝜏𝐷 

𝜀∙𝜁
1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝜏𝐷  

Ισοσκελισμένος Προϋπολογισμός Κράτους 

 Πρέπει   
𝜀 ∙𝜁−1

𝜀∙ 1+𝜁 
𝜏𝑆 −  1 − 𝜏𝐷 

𝜀∙𝜁

1−𝜀∙𝜁 ∙ 𝜏𝐷 = 0 


